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Zadani tloh domaciho kola

Kategorie A

. Okolo kulatého stolu sedi 76 rytira. Kazdy z nich ma pravé étyri spojence, a to dva

nejblizsi sousedy po levici a dva nejblizsi sousedy po pravici. Kolika zptisoby lze rytite

rozdeélit do dvou skupin, aby kazdy rytit mél ve své skupiné pravé dva spojence?
(Jozef Rajnik)

. Kazda ze tii primek déli dany kruh na dvé tsece, jejichz obsahy jsou v poméru 2 : 1.
Tato trojice primek déli kruh na sedm casti. Dokazte, ze obsah nékteré ¢asti je roven
souctu obsaht jinych dvou nebo tii (ruznych) ¢asti. (Tomds Barta)

. V trojuhelniku ABC jsou stfed kruznice vepsané a tézisté stejné vzdéalené od piim-
ky BC'. Dokazte, ze polomér kruznice pripsané strané BC' je roven velikosti vysky
z vrcholu A. (Kruznice pfipsand strané BC' je kruZnice, kterd se dotyka strany BC a
poloptimek opacnych k BA a C'A.) (Zdenek Pezlar)

. Najdéte vSechny dvojice prvocisel p, g takové, ze p > g a plati

(p+q+1)(n(p—1,¢—1)+1)=1lpg.

Zde n(a, b) oznacuje nejmensi spolecny nésobek ¢isel a a b. (Tomds Jurik)

A
B E
. V konvexnim pétithelniku ABCDE plati |<CBA| =
= |<ADC|, |[<ACB| = |9EDA| a |SAED| =
= |<«DCA]|. Dokazte, ze CD || BE.  (Patrik Bak)

C D

. Pro kladné celé ¢islo m oznacme g(m) nejmensi pocet geometrickych posloupnosti,
mezi jejichz ¢leny jsou zastoupeny vsechny délitele ¢isla m. Urcete vSechna kladna
cela ¢isla n, pro kterd plati g(n!) = g((n + 1)!). Reste pro geometrické posloupnosti
a) s racionalnimi kvocienty, b) s redlnymi kvocienty. (Zdenék Pezlar)

[m] Do soutéze se prihlaste na osmo.matematickaolympiada.cz

Informace o soutézi véetné navodnych tloh najdete na
matematickaolympiada.cz




