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1. Pro kladn4 realna ¢isla x, y, z plati 22 + 4% + 22 = 75 a dva ze ti{ souctii o + vy, y + 2,
z + x jsou aspon 10. Urcete nejmensi a nejvétsi moznou hodnotu zbyvajiciho souctu.

2. Necht T je tézisté ostrothlého trojuhelniku ABC. Na kratsim oblouku BC' kruznice
jemu opsané je dan bod P. Ozna¢me P’ patu kolmice z bodu P k tsecce BC. Déle
ozna¢me X pruseéik pfimky P'T a rovnobézky s BC vedené bodem A. Nakonec
oznacme S stied tsecky PX. Dokazte, ze |<BAP| = |<SAC|.

3. Rekneme, 7e skupina nékolika lidi je trojitd, pokud se kazdy ¢len skupiny zné s presné
tfemi dalsimi ¢leny a skupinu nelze rozdélit do dvou neprazdnych c¢asti tak, aby kazdy
jejich ¢len mél vsechny své znamé ve své c¢asti. Vztah zndmosti je vzajemny. Urcete
nejvetsi celé Gislo k = 3, pro které existuje kladné celé ¢islo n takové, ze z kazdé
trojité skupiny s alespon n lidmi lze vybrat alespon £ lidi a posadit je ke kulatému
stolu tak, ze se kazdi dva sousedé znaji.

Soutézici ma na vypracovani uloh 4,5 hodiny c¢istého casu;
pripadné dotazy k textu zadani mohou byt zodpovézeny
v prvnich 20 minutach. Za kazdou tlohu mize soutézici zis-
kat 7 bodt; hodnoti se pritom nejen spravnost vysledku, ale
i logicka bezchybnost a iplnost sepsaného postupu, vysledky
vsech potiebnych pisemnych nebo pamétnych vypoct musi
byt zaznamenany. Povolené pomucky jsou psaci a rysovaci
potteby. Knihy, kalkulacky, notebooky ani zadné jiné elek-
tronické pomtcky dovoleny nejsou.
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4. Necht a, b jsou rizna kladna celd ¢&isla takova, ze ¢isla a? + 1 a ab 4+ 1 maji stejné
mnoziny prvoéiniteld. Dokazte, Ze ¢islo a? + b? + 2 je délitelné druhou mocninou
nékterého prvocisla.

5. Necht P = (ay,as . .., as) je libovolné potadi ¢isel 1,2, ..., 2026. Rekneme, Ze index
i€{1,2,...,2026} je dobry, pokud kazdé z 2026 cisel
ag,
a; — Gi41,
a; — Qi+1 + Qiy2,

a; — Qi1 + G409 — Qi1 3,

a; — Qi1 + ... — Qj2023 + Ai+2024,
A; — Qi1+ ..o — Q42023 T Q42024 — Q42025
je nezdporné, kde indexy pocitdme modulo 2026, tj. klademe a;i2026 = a; pro

kazdé celé j. Oznacme n(P) pocet dobrych indext poradi P. UrcCete nejmensi mozné
i nejvétsi mozné n(P).

6. Necht ABCDEF je sestiithelnik vepsany do kruznice se stredem O, jehoz kazdé dve
protilehlé strany jsou rovnobézné. Piimky AB, CD a EF vymezuji trojihelnik Ay
a piimky BC, DE a FA vymezuji trojihelnik A,. Dokazte, ze stfedy kruznic
opsanych trojihelnikim A; a As jsou soumérné sdruzené podle bodu O.

Soutézici ma na vypracovani uloh 4,5 hodiny c¢istého casu;
pripadné dotazy k textu zadani mohou byt zodpovézeny
v prvnich 20 minutach. Za kazdou tlohu mize soutézici zis-
kat 7 bodt; hodnoti se pritom nejen spravnost vysledku, ale
i logicka bezchybnost a iplnost sepsaného postupu, vysledky
vsech potiebnych pisemnych nebo pamétnych vypoct musi
byt zaznamenany. Povolené pomucky jsou psaci a rysovaci
potteby. Knihy, kalkulacky, notebooky ani zadné jiné elek-
tronické pomtcky dovoleny nejsou.



